INTEGRAL NEVLASTNI

= situace, kdy je aspon jedna z mezi nevlastni

= (") —(lim,_, ) = 1-0 = 1

(Graficky vyznam?)



FUNKCE VICE PROMENNYCH

Funkce y=f(X,,X,,...,x.), nebo napt. z=f(x.,y).
Pt

f(x,y)=
=X2+y?-4x-6y+20




FUNKCE VICE PROMENNYCH

Funkce y=f(X,,X,,...,X,), nebo napt. z=f(X,y).

Pojmy a vlastnosti funkci 1 proménne (okoli
bodu, limita, spojitost,...) maji 1 zde analogi.

Parcialni derivace podle kter¢koli proménne
(vzdy podle jedne) je definovana tak, ze pri
derivovani pohlizim na ostatni proménné jako
na konstanty.




PARCIALNI DERIVACE

Piiklad: Pro f(x,y)=3xy3+1 uréime obé
parcialni derivace:

df/dx = f,”(x,y) = 3y3

df/dy = f,’(x,y) = 3x-3y*= 9xy?

Napft. v bod¢ A=[1,2] tedy plati:
f(A)=1(1,2)=3-1-23+1 =25
£ (A)=1(1,2)=3-22=24
f, (A)=1,(1,2)=9-1-2°= 36



TOTALNI DIFERENCIAL

Pro funkci dvou proménnych je totalni
diferencial (df) v bodé A=[X,,y.] definovan:

dta(Xy) = 1,7(A)- (x—Xa) + 1,7 (A)-(Y-Ya)

Piiklad (pokracovani): Pro f(x,y)=3xy3+1 jiz
zname hodnoty parcialnich derivaci v bodé
A=[1,2]: 1,’(A)=24, 1,’(A)=36. UrCime df .
df ,(X,y)=24(x-1)+36(y—2)=24x+36y-96,
napt. df ,(A)=24-1+36-2-96=0.




TOTALNI DIFERENCIAL

Poznamka:

/Znaceni vystihuje fakt, ze totalni diferencial
je sice urc¢en v daném bod¢ A, ale jde vzdy
op¢€t o funkci puvodnich (zde dvou)
proménnych, které mizeme do df,(X,y)
libovolné dosazovat.

Pokud dosadime pfimo souradnice bodu A
(X=Xa, Y=Y4), Vyjde df, (A)=0.



TOTALNI DIFERENCIAL
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URCENI EXTREMU

Pro f(x,y) Je stacionarni ten bod A, v némz
existuji ob¢€ parcialni derivace a jsou rovny 0.

Derivujeme-li znovu parcialni derivaci (podle
kterékoli proménné), vznikne 2.parc.derivace:
f. O f,, @, f, @=f,@
Ozna¢me jako D,(X,y) hodnotu f,,()(x,y) a
Jako D,(X,y) hodnotu Hessianu = det matice
Fo2xy) £, A(xy)
f2(X.y) f,y G(xy)




URCENI EXTREMU

Pro stacionarni bod A plati:
a) Je-l1 D,(A)<0, neni v A lok.extrém

b) Je-li D,(A)>0, D,(A)>0, A je lok.mIinimum

c) Je-li D,(A)<0, D,(A)>0, A je lok.maximum




SEDLOVY BOD

Zbyvajici moznost pro stacionarni bod A:

Je-li D,(A)<0, je v A sedlovy bod




